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Aufgabe P1 (Wiederholung: Satz von Donsker in D).

Sei (2, A,P) ein Wahrscheinlichkeitsraum und Z; : Q@ — R, i € N i.i.d. Zufallsvariablen mit
EZ, =0, Var(Z;) = 0 und E[Z}] < co. Fiir t € [0, 1] definiere

Lnt]
1

Xu(t) = ——= Z;

Zeigen Sie mittels des Konvergenzkonzepts in D|0, 1] (Satz 1.44), dass
X, BW  in(D[0,1],ds),

wobei W eine stetige Version einer Brownschen Bewegung ist.

Aufgabe P2 (Wiederholung: Changepoint-Tests und Max-Statistik).

Sei (€2, A,P) ein Wahrscheinlichkeitsraum und Z; : Q@ — R, ¢ € N i.i.d. Zufallsvariablen mit
EZ, =0, Var(Z;) = 0% und E[Z}] < cc. Fiir t € [0, 1] definiere

[nt]

Xo(t) = U—\l/ﬁ Z Z;

Zeigen Sie mit dem Resultat aus Aufgabe P1 und der Tatsache aus Aufgabe A2, dass:

wobei W eine stetige Version einer Brownschen Bewegung ist.

Losung:

Aufgabe P3 (Eigenschaften von D und dg).
Betrachtet wird der Raum (D[0, 1], ds) mit der Skorokhod-Metrik. Zeigen Sie:

(a) Es gilt fiir f,g € D[0,1]: ds(f.9) < ||f — gll.

(b) dg ist eine Metrik.

(c) Ist (n)nen C [0,1] und v € [0,1) mit o, | v, Vn € N @ oo, > v, s0 gilt
ds(Ljo,am)s L)) = 0, aber || Ljan) — Lpa)llee 7 0.
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